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Wielokaty foremne to wielokaty o wszystkich bokach rownej dlugosci i wszystkich
katach rownej miary. Laczenie przystajacych wielokatow foremnych ze sobg,
umozliwia otrzymanie jednego, wickszego wielokata. Przykladem jest szesciokat
foremny, ktéry mozna Otrzymaé }%Cz%c 7. sobac S7eSC przystaj%cych tréjk%téw
rownobocznych.




wstep

Dolozenie kolejnej ,warstwy” trojkatow rownobocznych do szesciokgra sktadajacego sie 7
szesciu tré"kacto/w, umozliwia otrzymanie szeéciok%ta foremnego O Wiqkszej powierzchm.

Ten eksperyment matematyczny ma na celu znalezienie wzorow okreslajgeych ilosc
elementow, z ktérych sk}adaj% S1¢ kolejne szes’ciok%ty foremne, tworzone poprzez
doktadanie do nich kolejnych warstw przystajacych trojkgrow rownobocznych, oraz ilosc
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Pytanie badawcze

Z ilu elementow, bedacych przystajagcymi trojkatami rownobocznymi, sktadaja sie
Szes/cioka(ty foremne, tworzone poprzez doktadanie kolejnych Warstw tych elementow?
/. ilu elementow, qu%cych przystajacymi tréjk%tami réwnobocznymi, sk}adajac S1¢

kolejne warstwy tworzonych szesciokatow foremnych?
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Hipoteza

Wzor okreslajacy ilos¢ elementow, z keorych sktadajg sie kolejne szesciokaty foremne, zwigzany jest
7z tworzeniem odpowiednich wielokrotnosci liczby 6. Tlos¢ trojkatow rownobocznych sktadajacych

sie na dana warstwe mozna okreslic wzorem 6n, gdzie n jest numerem warstwy (n € N) .
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Obserwacie

Obserwacje dotyczace szesciokatow foremnych, tworzonych poprzez doktadanie kolejnych warsew przystajacych trojkatow

rownobocznych, zostaly zebrane na podstawie zamieszczonej grafiki, a nastepnie umieszezone w ponizszej tabelce:

Liczba 6 12 18 24 30
elementow,
ktorych
bok jest
czgscig
obwodu
powstatego
sze$ciokata
Liczba 1 2 3 4 5
elementow,
ktorych
bok jest
czescia
jednego
boku
powstalego
sze$ciokata
Liczba 0 18 30 42 54

elementow | (0+6=6) | (6+18=24) | (6+18+30=54) | (6+18+30+42=96) | (6+18+30+42+54=]
tworzacych | 1x6=6 | 3x6 5x6 7x6 9x6

dodana
warstwe

Liczba 6 24 54 96 150
elementow, | 1x6 4x6 9x6 16x6 25x6
z ktorych 12x2 18x3 24x4 30x5
sktada si¢ 6x2x2 6x3x3 6x4x4 6x5x5
szesciokat




Obliczenia

Liczba elementow, z keorych sktada sie szesciokat, na podstwie ilosci warstw przystajacych trojkgrow
/
rownobocznych:

n- liczba warstw przystajacych trojkatow rownobocznych, n € N

Dla n =1 T (1)=6 (6x1)1=6 6x12=6
Dla n=2 T (2)=24 (6x2)2=24 6x22=24
Dla n=3 T (3) =54 (6x3)3=54 6x32=54
Dla n—4 T (4) =96 (6x4)4= 96 6x47= 96
Dla n=5 T (5)=150 (6x5)5= 150 6x52= 150
Dla n=6 T (6) =216 (6x6)6= 216 6x6%= 216

IlO:I

T(n,)=T(1)

6 x 1%2=6

Zdanie T(1) jest zdaniem prawdziwym. %



Obliczenia

Liczba elementow, z keorych sktadaja sie kolejne warstwy tworzonych szesciokatow

n- numer warstwy przystajacych trojkgtow rownobocznych w szesciokacie, n € N

Dla n =1 T (1) =6 1x6=6 (1+0) x6 [1+(1-1)]x6
Dla n=2 T (2)=18 3x6=18 (2+1) x6 2+(2-1)]x6
Dla n=3 T (3) =30 5x6=30 (3+2) x6 [3+(3-1)]x5
Dla n=4 T (4) =42 Tx6=42 (4+3) x6 [4+(4-1)]x6
Dla n=5 T (5) =54 9x6=>54 (5+4) x6 5+(5-1)]x6
Dla n=6 T (6) =66 11x6=66 (6+5) x6 [6+(6-1)]x6
Ny=1I

T(no)=T()

[1+(1-1) | x6=6

Zdanie T(1) jest zdaniem prawdziwym.
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Wnioski

Liczbq elementow, bégd%cych przystajacymi tro/jkactami réwnobocznymi, 7 ktérych
sktadaja si¢c kolejne szesciokaty foremne, mozemy wyrazic za pomocg wzoru T(n)= 6n;
odzie n jest liczbg warstw tych elementow (n € N).

Wyniki potwierdzaja postawiong hipoteze.

Liczbe przystajacych trojkgrow rownobocznych, sktadajgcych sie na jedna warscwe
WOTZONego szes/cioka(ta foremnego, mozemy Wyrazié zd POMOC3 WZOoru
T(n)= [n+(n-1)]x6, gdzie n jest numerem warstwy, (n € N).

Wyniki odrzucaja postawiona hipoteze.
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